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LIMITET E FUNKSIONIT Complete Guide

limitet e funksionit jané njé koncept ky¢ né matematiké gé ndihmon né kuptimin e sjelljes sé
funksioneve né pika té ndryshme té domenit té tyre. Kjo temé éshté thelbésore pér studimin e vetive
té funksioneve, si dhe pér aplikime té shumta né shkenca, inxhinieri, ekonomi dhe fusha té tjera
shkencore. Né kété artikull, do té eksplorojmé né detaje kuptimin e limiteve té funksionit, llojet e tyre,
ményrat e llogaritjes dhe réndésiné e tyre né analizén matematike.

Cfaré jané limitet e funksionit?
Pérkufizimi i limiteve té funksionit
Limitet e funksionit pérkufizojné sjelljen e funksionit kur variabli i pavarur afrohet né njé piké té
caktuar nga ana e majté ose e djathté. Né terma mé té thjeshté, limiti i njé funksioni \(f(x)\) né pikén
\(a\) éshté vlera gé funksioni pérpiget té arrijé gjaté rrugés drejt \(a\), nése ajo ekziston. Nése
funksioni éshté i vazhduar né até piké, atéheré limiti i tij Eshté i barabarté me vlerén e funksionit né
até piké.
Formalisht, limiti i funksionit \(f(x)\) kur \(x\) afrohet né \(a\) éshté:
\[
\lim_{x \to a} f(x) = L
\
ku \(L\) éshté vlera gé funksioni afrohet gjaté rrugés drejt \(a\).
Pse jané té réndésishme limitet?
Limitet jané themeli i analizés sé funksioneve sepse ato na ndihmojné té kuptojmé:
- Nése funksioni &shté i vazhduar né njé piké.
- Vetité e funksioneve né piké té vecanta.

- N& ndértimin e derivatés dhe integraleve.
- Pér té analizuar sjelljen e funksioneve né kufij t¢ médhenj ose té vogél.

Llojet e limiteve té funksionit
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Limiti i zakonshém né njé piké

Ky éshté limiti gé kérkohet kur variabli i pavarur afrohet né njé pik té caktuar nga té dy anét. Pér té
ekzistuar ky limit, duhet gé limiti nga ana e majté dhe i djathté té jené té barabarté:

\[
\lim_{x \to a”-} f(x) = \lim_{x \to a*+} f(x) = L
\
Nése kjo ndodh, atéheré limiti i pérgjithshém né \(a\) ekziston dhe &shté i barabarté me \(L\).
Limiti né pikat e papérshkueshme
Kur funksioni nuk éshté i pércaktuar né njé piké, por ekzistojné limite té tij nga ana e majté ose e
djathté, atéheré kemi limite té papérshkueshme. Kjo ndodh shpesh né funksione qé pérmbajné
singularitete ose shenja té papérshkueshme.
Limiti né pafundési
Ky lloj limiti pérshkruan sjelljen e funksionit kur variabli i pavarur shképutet drejt pafundésisé ose
minus pafundésiseé:

- Kur \(x \to +\infty\), atéheré
\[
\lim_{x \to +\infty} f(x) = L

\

- Kur \(x \to -\infty\), atéheré
\[
\lim_{x \to -\infty} f(x) = L

\
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Ky lloj limiti éshté i réndésishém pér té kuptuar sjelljen e funksioneve né kufinj t& médhen.
Si té llogariten limitet e funksionit?
Metodat kryesore pér llogaritjen e limiteve
Ekzistojné disa metoda kryesore pér té llogaritur limite, té cilat pérfshijné:
- Vlerésimi direkt: Nése funksioni &shté i vazhduar né piké, atéheré limiti éshté thjesht vlera e
funksionit né até piké.
- Shfrytézimi i rregullave té limitit: P&rdor rregullat si rregulli i shprehjes sé limiteve, rregulli i
shumézimit, pjesétimit, dhe rregulli i pérzierjes sé limiteve.
- Faktorizimi: Kur funksioni ka fraksione me numerator dhe denominator gé mund té faktorohen
pér té shmangur formén e papércaktuar 0/0.
- Racionalizimi: Pérdoret kur funksioni pérmban radikale né numerator ose denominator.
- Rregulli i L'Hospitalit: Kur kemi formén 0/0 ose \(\infty/Ainfty\), atéheré mund té pérdorim
derivimin e numeratorit dhe denominatorit pér té llogaritur limitin.
Shembull i llogaritjes sé limiteve
Le té llogaritim limitin:
\[
\lim_{x \to 2} \frac{x"2 - 4}{x - 2}
\
Ky limit éshté né formé té papércaktuar 0/0. Faktorizojmé numeratorén:
\[
X"2-4=(x-2)(x+2)
\

Késhtu:

\[
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\lim_{x \to 2} \frac{(x - 2)(x + 2)Kx - 2}

\

Shmangim termin e pérbashkeét:

\[

\lim {x\to2}(x+2)=4

\

Pra, limiti éshté 4.

Réndésia e limiteve né ndértimin e derivatés dhe integraleve
Derivata si limit i ndryshimit té funksionit

Derivata e njé funksioni éshté e pércaktuar si limit i raportit t& ndryshimit té funksionit ndaj
ndryshimit té variablit té& pavarur:

\[

f'(@) = \lim_{h \to 0} \frac{f(a+h) - f(a)}{h}

\

Ky limit éshté themeli i konceptit té shpejtésisé sé ndryshimit té funksionit né piké té caktuar.
Integrali si limite e sumés sé Riemann-it

Integrali i funksionit né njé interval éshté pércaktuar si limit i sumés sé Riemann-it kur numri i
pjeséve rritet né ményré té pakufizuar:

\[
\int_a”b f(x) \, dx =\lim_{n \to \infty} \sum_{i=1}"n f(x_i") \Delta x
\

ku \(\Delta x\) éshté gjatésia e ¢do pjesé dhe \(x_i"\) éshté pika e zgjedhur brenda ¢do pjesé.
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Konkluzione dhe pérfundime

Limitet e funksionit jané njé koncept thelbésor né matematiké gé ndihmojné né kuptimin e sjelljes sé
funksioneve né pika té ndryshme dhe né kufij t&¢ médhenj ose té vogél. Ato jané themeli pér
ndértimin e derivatés, integraleve, dhe pér analizén e vazhdimésisé sé funksioneve. Duke pérdorur
metodat e ndryshme té llogaritjes sé limiteve, matematicienét dhe studiuesit mund té analizojné dhe
té pérshkruajné me saktési sjelljen e funksioneve né ¢do situaté.

Né pérfundim, kuptimi i limiteve té funksionit éshté njé hap thelbésor né rrugén drejt kuptimit té
konceptit té analizés matematike dhe aplikimeve té saj né botén reale. Eshté njé mjet gé ndihmon
pér té zbuluar vetité e funksioneve, pér té ndértuar teori té reja, dhe pér té zgjidhur probleme
komplekse né shkenca té ndryshme.

Limitet e funksionit: Njé udhétim né botén e matematikés sé avancuar
Hyrja né botén e limiteve té funksionit

Limitet e funksionit jané njé nga konceptet mé themelore dhe té réndésishme né matematikén e
avancuar, veganérisht né analizén matematikore. Ato jané themelet gé ju lejojné té kuptoni sjelljen e
funksioneve né aférsi té pikave té ndryshme, duke pérfshiré edhe pikat ku funksioni mund té mos
jeté i definuar ose ku sjellja e tij ndryshon né ményré dramatike. Ké&to limite nuk jané vetém njé mjet
teorik; ato kané aplikime té shumta né inxhinieri, fiziké, ekonominé&, dhe shkenca té tjera ku modeli i
fenomeneve natyrore dhe shogérore kérkon njé kuptim té thellé té ndryshimeve té shpejtésisé sé
funksioneve né kohé ose hapésiré.

Né kété artikull, do té eksplorojmé né detaje konceptin e limiteve té funksionit, ményrat e llogaritjes
sé tyre, dhe réndésiné gé ato kané né kuptimin e rregullt té funksioneve dhe zhvillimin e teorive té
métejshme si derivatet dhe integralet.

Cfaré jané limite e funksionit?

Pérkufizimi i limiteve

Né thelb, limiti i njé funksioni pérgendrohet te sjellja e funksionit né aférsi té njé pike té caktuar.
Nése kemi njé funksion \(f(x)\) dhe njé piké \(a\), limiteja e funksionit né até piké éshté vlera gé
\(f(x)\) afrohet ose arrin duke i afruar \(x\) né ményré té pérséritur tek \(a\), por pa u
domosdoshmeérisht té jeté e barabarté me até vieré.

Formal, limiti i funksionit \(f(x)\) tek pika \(a\) &shté shprehur si:

\[
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\lim_{x \to a} f(x) = L
\

ku \(L\) éshté vlera nése ajo ekziston, e cila pérfagéson até gé funksioni afrohet kur \(x\) afrohet tek
\(a)).

Pse jané té réndésishme limitet?

- Analiza e sjelljes sé funksionit: Limitet na ndihmojné té kuptojmé si funksioni ndryshon né piké
té ndryshme, vecanérisht né pikat ku funksioni nuk éshté i pércaktuar ose ku ndryshimet jané té
shpejta.

- Definimi i derivatit: Derivati éshté i bazuar né konceptin e limiteve, duke pérshkruar shpejtésiné
e ndryshimit té funksionit né njé piké.

- Aplikime praktike: Né fiziké, ekonomi, dhe inxhinieri, limite mundésojné modelimin e
fenomeneve té ndryshme ku ndryshimet e vogla jané té réndésishme.

Llojet e limiteve

Limiti i njé funksioni né njé piké té brendshme

Kur \(a\) éshté njé piké brenda domain-it té funksionit, limiti éshté ai gé funksioni afrohet né aférsi té
\(a\), duke mos u domosdoshmérisht té jeté i pércaktuar né até piké.

Limiti i njé funksioni né njé piké anésore
Kur funksioni nuk éshté i definuar né té dy anét e pikés \(a\), por éshté i definuar né njérén ané,
atéheré flasim pér limite anésore:

- Limiti nga ana e majté: \(\lim_{x \to a"-} f(x) = L_-\)

- Limiti nga ana e djathté: \(\lim_{x \to a™+} f(x) = L_+\)
Nése \(L_- = L_+\), atéheré limiti i funksionit né \(a\) ekziston dhe éshté i barabarté me até vleré.
Limiti i funksionit né infiniti

Kur \(x\) shkon né infinity (\(\infty\)) ose minus-infinity (\(-\infty\)), limiti pérshkruan sjelljen e funksionit
né até drejtim:
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“\(lim_{x \to \infty} f(x)\)
\(lim_{x \to -\infty} f(x)\)

Ky lloj limiti éshté i réndésishém pér té kuptuar sjelljen e pérgjithshme té funksionit né skajet e
domain-it té tij.

Si té llogarisim limite té funksionit?

Metodat klasike té llogaritjes sé limiteve

- Vézhgimi direkt: Nése funksioni éshté i pércaktuar né pikén e kérkuar dhe nuk ka forma té
pavolitshme, mund ta vlierésoni direkt.

- Metoda e faktorimit: Pér funksione gé pérmbajné numerator dhe denominator, shpesh éshté e
nevojshme té faktorizoni dhe té shmangni formén \(0/0\).

- Shmangia e formave té pavolitshme: Kur hasim né forma té tilla, pérdorimi i metodave si
racionizimi, rregulli i L?Hopital-it, ose ndryshimi i variablave éshté i ndihmés.

- Rregulli i L?H6pital-it: Kur limiteja pérfshin njé formé té pavolitshme té tipit \(0/0\) ose

\(\infty/Ainfty\), mund té pérdorim derivatet pér té gjetur limitin:

\[

\lim_{x \to a} \frac{f(x){g(x)} = \lim_{x \to a} \frac{f'(x){g'(x)}

\

kjo éshté e vlefshme vetém né kushtet e duhur.

Shembuj té praktikés

- Shembull 1: \(Mim_{x \to 2} \frac{x"2 - 4}{x - 2}\)

Faktorizo numeratorin: \(x"2 - 4 = (x-2)(x+2)\)
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Pastaj:

\[

\lim_{x \to 2} \frac{(x-2)(x+2)Hx - 2} = \lim_{x \to 2} (x+2) = 4

\

- Shembull 2: \(Mlim_{x \to 0} \frac{\sin x}{x}\)
Ky limit éshté i njohur nga analiza bazé dhe vlen té thjeshtohet né 1.
Réndésia e limiteve né zhvillimin e teorive té avancuara
Derivata dhe limite

Derivata e njé funksioni éshté limiti i ndryshimit té funksionit pérsa kohé ndryshimi i variablit shkon
né zero:

\[

f'(a) = \lim_{h \to 0} \frac{f(a+h) - f(a)}{h}

\

Ky koncept éshté themelor pér té kuptuar shpejtésiné e ndryshimit té funksionit dhe pér té analizuar
tendencia té ndryshme.

Integralet dhe limiteve

Integrali &shté njé tjetér koncept i bazuar né limitet, ku shfrytézohet limiti i shumave té Riemann-it
kur numri i pjeséve shkon né pafundési, pér té pércaktuar totalin e ndryshimeve né funksion.

Analiza e sjelljes sé funksioneve né kufi
Né shkencat e natyrés dhe inxhiniering, limite pérdoren pér té modeluar sjelljen e sistemeve kur
parametrat shkojné né limite t& ndryshme, duke pérfshiré fushat si termodinamika, mekanika

kuantike, dhe ekonomia e makro.

Pérfundimi: Limitet e funksionit si ¢gelési i analizés
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Limitet e funksionit jané themeli pér té kuptuar gjithcka rreth sjelljes sé funksioneve né matematiké
dhe shkenca té ndryshme. Ato na lejojné té analizojmé ndryshimet e vogla, t& vendosim kufij té
pércaktuar, dhe té ndértojmé koncepte té avancuara si derivatet dhe integralet. Pa konceptin e
limiteve, shumeé teori té réndésishme do té mungonin, dhe modelet matematikore do té ishin shumé
té kufizuara.

Duke mésuar ményrat e llogaritjes sé limiteve,

QuestionAnswer Cfaré éshté limiti i funksionit né matematiké? Limiti i funksionit pérshkruan
vlerén gé njé funksion arrin ose afrohet kur variabli i pavarur afrohet njé vleré té caktuar, pa e
nevojshme té jeté vlera e funksionit né até piké. Pérse éshté i réndésishém limiti i funksionit né
analizé matematikore? Limiti &shté bazé pér té kuptuar sjelljen e funksioneve né piké té vecanta,
pér té pércaktuar kontinuitetin, derivatet dhe integralet, duke ndihmuar né zgjidhjen e problemeve té
ndryshme matematike. Cilat jané rregullat kryesore pér llogaritjen e limiteve té funksioneve?
Rregullat kryesore pérfshijné rregullin e shumés, shumés sé cifti, shumézimit, ndarjes, dhe rregullin
e funksioneve té kompozuara, si dhe pérdorimin e limitit té funksioneve té thjeshta si rregull i
L'Hobpital-it né raste té formés sé pavlefshme. Cfaré éshté limiti i funksionit né formén e shkallés sé
larté? Limiti i funksionit né shkallé té larté zakonisht pérfshin analizén e sjelljes sé funksioneve kur
variabli i pavarur shkon drejt infinitit ose minus infinitit, duke pércaktuar nése funksioni shkon né njé
vleré té caktuar ose né pafundési. Si ndikohet limiti i funksionit nga pjesshméria e funksionit né piké
té vecanté? Nése funksioni éshté i pjesshém ose ka ndryshime té médha né pikén ku po analizohet,
limiti mund té mos ekzistojé ose té jeté i ndryshém pérpara dhe pas késaj pike, duke kérkuar analizé
té kujdesshme té sjelljes sé funksionit. Cfaré éshté limiti i funksionit né pikén e shkallés sé shkallés
sé nénkuptuar? Limiti né kété rast shqyrton sjelljen e funksionit né njé piké té vecanté, duke u
fokusuar né até qé vlera e funksionit afrohet kur variabli i pavarur shkon drejt késaj pike nga ana e
majté dhe e djathté. Si pérdoret limiti pér té pércaktuar kontinuitetin e njé funksioni? Njé funksion
éshté kontinues né njé piké nése vlera e funksionit né até piké éshté e barabarté me limitin e tij kur
variabli afrohet né até piké, pra limiti ekziston dhe éshté i barabarté me vlerén e funksionit. Cilat jané
disa nga aplikimet praktike té limiteve té funksioneve né shkenca dhe inxhinieri? Limiti pérdoret né
analizén e sjelljes sé sistemeve fizike, né ekonominé pér té studiuar trendet, né inxhinieri pér té
analizuar sjelljen e sinjaleve dhe sistemimeve, si dhe né zhvillimin e modeleve matematikore pér
shumeé fusha té tjera. Cfaré éshté limiti i funksionit kur variabli shkon né pafundési? Kur variabli
shkon né pafundési, limiti i funksionit shqyrton nése funksioni shkon né njé vleré té caktuar, shkon
né pafundési, ose nuk ka limit té definuar, duke pasur réndési né analizén e sjelljes sé funksioneve
né shkallé t& médha.

Related keywords: limitet e funksionit, koncepti i limitit, llogaritja e limitit, teorema e limitit, funksioni
i vazhdueshém, funksioni i papérfunduar, rregullat e limitit, limitat e funksionit té njé rrethi, funksioni i
papérfunduar né pike, analizé matematike
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limitet e funksioneve

Limitet E Funksioneve

Limitet e Funksioneve: Njé Udhézues i Thelluar pér Kuptimin dhe Pérdorimin e Tyre

limitet e funksioneve jané koncepti themelor né analizén matematike gé
ndihmon né

kuptimin e sjelljes sé funksioneve kur argumenti i tyre afrohet drejt njé pike té caktuar ose
drejt pafundésisé. Kjo ide éshté thelbésore jo vetém né matematiké, por edhe né fusha té
ndryshme si inxhinieria, ekonomia, dhe shkencat natyrore, ku shpesh nevojitet té
kuptojmé sjelljen afér pikave kritike ose né kushte ekstreme. Né kété artikull, do té
eksplorojmé thellésisht limitet e funksioneve, duke u ndalur né pérku?zimet, llojet,
metodat e llogaritjes dhe aplikimet praktike.

Cfaré jané limitet e funksioneve?

Né ményré té thjeshté, limiti i njé funksioni pér njé pike té caktuar pérfagéson vlerén gé
funksioni ?afrohet? kur argumenti i tij i afrohet asaj pike. Pér shembull, nése kemi njé
funksion f(x), dhe duam té dimé cfaré vleré merr f(x) kur x afrohet drejt njé numri a,
atéheré limiti i f(x) pér x qé afrohet né a tregon kété sjellje.

Matematikisht, ne shkruajmé:

\[

\lim_{x \to a} f(x) = L

\

nése pér ¢do aférsi té L-sé ekziston njé aférsi e pérshtatshme e a-s ku vlera e f(x) gjendet



LIMITET E FUNKSIONIT Complete Guide Vol. 2026, Issue 4

brenda késaj aférsie.

Ky koncept éshté themeli pér shumé fusha té matematikés, duke pérfshiré derivatet dhe
integralet.

Llojet kryesore té limitet e funksioneve

Limitet nuk jané njé koncept monolitik; ato mund té ndahen né disa kategori né varési té
rastit dhe ményrés sé afrimit té variablit.

Limiti né njé piké té fundém

Ky éshté rasti mé i zakonshém ku limiti shgyrtohet kur x afrohet drejt njé numri té caktuar
real, p.sh. \(\lim_{x \to 2} f(x)\).

Ky lloj limiti ndihmon té kuptojmé se si funksioni sillet afér pikés 2, pavarésisht nése
funksioni &shté i de?nuar né kété piké apo jo.

Limiti né pafundési

Né kété rast, ne shqyrtojmé sjelljen e funksionit kur argumenti rritet pa ku?:

\[

\lim_{x \to \infty} f(x)

\

Ky lloj limit tregon nése funksioni getésohet né njé vleré té caktuar ose vazhdon té rritet
apo ulet pafundésisht.

Limiti nga e djathta dhe e majta

Kur funksioni ka sjellje té ndryshme né dy anét e njé pike, ekzistojné limitet njeanshme:
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Limiti nga e djathta: \(\lim_{x \to a”+} f(x)\)

Limiti nga e majta: \(\lim_{x \to a”-} f(x)\)

Kéto ndihmojné veganérisht pér funksione me ndérprerje ose pika disi problematike.
Metodat pér llogaritjen e limitet e funksioneve

Llogaritja e limitet e funksioneve mund té béhet né ményra té ndryshme, varésisht nga
natyra e funksionit dhe situata.

Substituimi direkt

Nése funksioni éshté i vazhdueshém né pikén ku kérkohet limiti, atéheré mjafton té
zévendésojmeé vlerén e x-sé me até piké. Pér shembull,

\[

\lim_{x\to 3} 2x+5)=23)+5=11

\

Kjo éshté ményra mé e thjeshté dhe mé intuitive.

Faktorizimi dhe shkurtime té zakonshme

Nése zévendésimi direkt jep forma té pacaktuara si \( \frac{0}{0} \), ne mund té
faktorizojmé shprehjen pér té thjeshtuar dhe eliminuar problemin.

Pér shembull, pér té gjetur

\[

\lim_{x \to 2} \frac{x"2 - 4{x - 2}

\

faktorizojmé numeéruesin:

Vol. 2026, Issue 4
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\[

\frac{(x - 2)(x + 2)Hx - 2}

\

dhe pastaj shkurtojmeé \(x - 2\), duke Iéné \(x + 2\). Késhtu limiti éshté:

\[

\im_{x \to 2} (x + 2) = 4

\

Racionalizimi

Né rastet ku kemi shprehje me rrénjé katrore qé shkaktojné forma té pacaktuara,

racionalizimi i shprehjes ndihmon pér té eliminuar problemin.

Pér shembull:

\[

\lim_{x \to 0} \frac{\sqgrt{x + 1} - 1}{x}

\

Racionalizojmé numéruesin duke shumézuar me shprehjen konjugate:

\[

\frac{\sqgrt{x + 1} - 1}{x} \cdot \frac{\sqrt{x + 1} + 1{\sqrt{x + 1} + 1} =

\frac{x}{x(\sqrt{x + 1} + 1)} = \frac{1}{\sqrt{x + 1} + 1}

\

Dhe tani zévendésojmé \(x = 0\):

Vol. 2026, Issue 4
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\[

\frac{1}{\sqrt{1} + 1} = \frac{1}{2}

\

Rregulla e L?Hopital-it

Kur limiti jep forma té pacaktuara si \( \frac{0}{0} \) ose \( \frac{\infty}{\infty} \), rregulla

e L?Hopital-it mund té pérdoret. Kjo rregull thoté gé limiti i raportit té dy funksioneve
éshté i njéjté me limitin e raportit té derivatave té tyre (nése ekziston):

\[

\lim_{x \to a} \frac{f(x)H{g(x)} = \lim_{x \to a} \frac{f'(x){g'(x)}

\

Kjo metodé éshté shumé e dobishme pér funksione komplekse gé pérmbajné logaritme,
eksponenciale, ose trigopnometrike.

Pérse jané té réndésishme limitet e funksioneve?

Kuotimi i limitet e funksioneve nuk éshté thjesht njé ushtrim matematikor. Ato jané
themeli i shumé koncepteve mé té avancuara dhe aplikimeve reale.

Derivatet dhe vazhdimésia

Derivati i njé funksioni né njé piké éshté né thelb limiti i ndryshimit té& funksionit kur
ndryshimi i x-sé afrohet né zero. Pra, njohja e limitet e funksioneve éshté thelbésore pér
té kuptuar ndryshimin dhe normén e rritjes sé funksioneve.

Gjithashtu, vazhdimésia e funksioneve bazohet né ekzistencén dhe baraziné e limitit me

vlerén e funksionit né até piké.
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Aplikime né shkencé dhe inxhinieri

Né ?ziké, shumica e ligjeve formulohen me ekuacione gé kérkojné limitet pér té kuptuar
sjellien afér pikave kritike ose né kushte ekstreme, si né mekanikén kuantike apo né
termodinamiké.

Né inxhinieri, limitet pérdoren pér té modeluar ndryshime té shpejta né sisteme, pér té
béré analizé stabiliteti, dhe pér té kuptuar sjelljen e sistemeve dinamike.

Modelimi ekonomik dhe statistiké

Né ekonomi, limitet ndihmojné pér té analizuar sjelljen afatgjaté té tregjeve ose pér té
kuptuar praniné e pikave kritike né funksione té tilla si kérkesa dhe oferta.

Né statistiké, limitet luajné rol né konvergencén e serive dhe né analizén e
probabiliteteve.

Késhilla praktike pér punén me limitet e funksioneve

Nése jeni duke u pérballur me probleme gé pérfshijné limite, disa késhilla mund t?ju
ndihmojné té punoni mé e?kasisht:

Filloni me zévendésimin direkt: Shpeshheré éshté ményra mé e thjeshté dhe

funksionon kur funksioni &shté i vazhdueshém.
Kérkoni forma té pacaktuara: Kur rezultati &shté \( \frac{0}{0} \) ose \(
2.

\frac{\infty}{\infty} \), mendoni pér faktorizim, racionalizim ose rregullén e
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L?Hébpital-it.

Shikoni limitet njéanshme: Kur funksioni ka ndérprerje ose sjellje té ndryshme
ne

dy anét e pikés, analizoni limitet nga e majta dhe e djathta.

Pérdorni gra?kun: Vizualizimi i funksionit mund té ndihmojé shumé pér té
kuptuar

4.

sjelljen afér pikave ku kérkoni limitin.

Praktikoni me shembuj té ndryshém: Sa mé shumé té eksperimentoni me lloje
S.

té ndryshme funksionesh, ag mé miré do té kuptoni konceptet.

Né pérmbledhje, limitet e funksioneve jané njé nga gurét themeloré té€ matematikés qé
ndihmojné pér té kuptuar dhe modeluar ndryshimet dhe sjelljen e funksioneve né ményré
té pérpikté dhe té detajuar. Duke zotéruar kété koncept, ju do té keni njé bazé té forté pér
té studiuar tema mé té avancuara si derivatet, integralet, dhe ekuacionet diferenciale, si
dhe pér té zgjidhur probleme praktike né fusha té€ ndryshme shkencore dhe inxhinierike.
Question

Answer

Cfaré éshté limiti i njé

funksioni?

Limiti i njé funksioni pérshkruan vlerén gé funksioni
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aférsohet kur variabli i pavarur afrohet né njé piké té

caktuar ose né pafundési.

Si llogaritet limiti i njé

funksioni né njé piké té

caktuar?

Pér té llogaritur limitin né njé piké, vlerésojmé vierén e

funksionit kur argumenti afrohet nga e majta dhe e

djathta e asaj pike. Nése limitet nga té dyja anét jané té

barabarta, atéheré limiti ekziston dhe éshté kjo vleré.

Cfaré do té thoté qgé limiti i

funksionit té jeté i

pafundém?

Limiti i pafundém do té thoté gé vlera e funksionit rritet

pa ku? (pozitivisht ose negativisht) kur argumenti afrohet

né njé piké té caktuar ose né pafundési.

Cili éshté ndryshimi midis

limitit t& mayjté dhe limitit té

djathté té njé funksioni?

Limiti i majté éshté vlera qé funksioni afrohet kur

argumenti afrohet né piké nga ana e vlerave mé té vogla,

Vol. 2026, Issue 4
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ndérsa limiti i djathté éshté vilera qé funksioni afrohet kur

argumenti afrohet né piké nga ana e vlerave mé té

médha.

Cfaré roli luajné limitet né

pércaktimin e vazhdimésisé

sé njé funksioni?

Njé funksion éshté i vazhdueshém né njé piké nése limiti i

funksionit ekziston né até piké dhe é&shté i barabarté me

vlerén e funksionit né até piké.

Si pérdoren limitet pér té

pércaktuar asimptotat e njé

funksioni?

Limiti i funksionit kur argumenti afrohet né pafundési

mund té pérdoret pér té pércaktuar asimptotat

horizontale, ndérsa limitet né pika ku funksioni nuk éshté

i pércaktuar mund té tregojné asimptotat vertikale.

Limitet e Funksioneve: Njé Analizé Thelbésore né Matematiké

Vol. 2026, Issue 4

limitet e funksioneve jané njé koncept ky¢ né analizén matematike gé luan njé

rol

thelbésor né kuptimin e sjelljes sé funksioneve né pika té caktuara ose né pafundési. Ky

term pérshkruan vlerén gé njé funksion afrohet teksa variabli i tij merr njé vleré té
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caktuar, pavarésisht nése funksioni éshté i pércaktuar né até piké apo jo. Njohuria e
limiteve éshté baza pér shumé dega té matematikés, pérfshiré diferencimin dhe
integrimin, dhe éshté thelbésore pér zgjidhjen e problemeve né fushat e inxhinierisé,
ekonomisé dhe shkencave té tjera.

Né kété artikull, do té shqyrtojmé me detaje konceptin e limiteteve té funksioneve,
ményrat e llogaritjes sé tyre, si dhe aplikimet praktike dhe teorike gé kané né matematiké
dhe shkencé.

Cfaré jané limitet e funksioneve?

Limitet e funksioneve pérshkruajné sjelljen e njé funksioni kur argumenti i tij afrohet né
njé piké speci?ke. Nése kemi njé funksion f(x), limiti i f(x) kur x afrohet né njé vleré a,
shénohet si:

\[

\lim_{x \to a} f(x) = L

\

kjo do té thoté se vlerat e funksionit f(x) afrohen gjithnjé e mé shumé te L ndérsa x
afrohet te a.

Ky koncept éshté i réndésishém pér té kuptuar sjelljen lokale té funksioneve, vecanérisht
kur funksioni nuk éshté i pércaktuar né pikén a, ose kur ka vlera ekstreme gé funksioni
arrin né até piké.

Réndésia e limiteve né matematiké

Limitet jané themeli i analizés matematike pér shkak té rolit gé luajné né:
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Diferencim: Pérdoren pér té pércaktuar derivatin e njé funksioni né njé piké té

caktuar.

Integrim: Ndihmojné né kuptimin e integraleve té pércaktuara pérmes ku?jve té

intervaleve.

Analiza e vazhdimésisé: Limitet shérbejné pér té testuar nése njé funksion éshté i

vazhdueshé&m né njé piké.

Modelimi matematik: Shpesh pérdoren né modelet shkencore dhe inxhinierike pér

4.

té parashikuar sjelljen e sistemeve.

Metodat pér llogaritjen e limiteve

Ekzistojné shumé ményra pér té llogaritur limitet e funksioneve, varésisht nga natyra e
funksionit dhe pika ku po afrohet. Disa hga metodat mé té pérdorura pérfshijné:

1. Vlerésimi direkt

Né rastet kur funksioni &shté i pércaktuar dhe i vazhdueshém né pikén a, limiti mund té
llogaritet thjesht duke zévendésuar vlierén e x me a:

\[

\lim_{x \to a} f(x) = f(a)
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Ky éshté metoda mé e thjeshté dhe mé e shpejté kur funksioni nuk ka asnjé problem né
pikén a.

2. Faktorizimi dhe thjeshtimi

Nése vlerésimi direkt jep njé formé té pagarté, si p.sh. \(\frac{0}{0}\), atéheré duhet té
faktorizohet funksioni pér té thjeshtuar shprehjen dhe pér té eliminuar termat gé
shkaktojné paqartésiné.

3. Rregulla e L?Hobpitalit

Kur limiti jep forma té pagarta si \(\frac{O}{0}\) ose \(\frac{\infty}{\infty}\), Rregulla e
L?Hopitalit mund té aplikohet duke marré derivatet e numéruesit dhe emértuesit:

\[

\lim_{x \to a} \frac{f(x)H{g(x)} = \lim_{x \to a} \frac{f'(x){g'(x)}

\

Kjo metodé pérdoret gjerésisht pér limitet komplekse dhe ndihmon né zgjidhjen e shumé
problemeve té ndryshme.

4. Aférsia nga e majta dhe e djathta

Né rastet kur limiti nga e majta (limiti ku x afrohet né a nga vlera mé e vogél se a) dhe
limiti nga e djathta (limiti ku x afrohet né a nga vlera mé e madhe se a) jané té ndryshém,
limiti i pérgjithshém nuk ekziston. Kjo éshté e réndésishme né studimin e vazhdimésisé
dhe prishjeve té funksioneve.

Tipet e limiteve dhe shembuj ilustrues
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Limitet e funksioneve mund té ndahen né disa kategori bazuar né ményrén e afrimit té
argumentit x dhe sjelljen e funksionit.

Limite né pika té fundme

Kéto limite shqgyrtojné vierén e funksionit kur x afrohet né njé piké té fundme a. Pér
shembull:

\[

\lim_{x\to2} (3x+1)=7

\

Kjo éshté njé funksion linear dhe vlera e saj né pikén 2 éshté e garté dhe e pércaktuar.
Limite né pafundési

Kur x afrohet né \(\infty\) ose \(-\infty\), limiti pérshkruan sjelljen e funksionit né ekstremet
e boshtit x. Pér shembull:

\[

\lim_{x \to \infty} \frac{1}{x} = 0

\

Kjo tregon se funksioni \( \frac{1}{x} \) afrohet né zero ndérsa x rritet pa ku?.

Limite té panjohura dhe forma té pagarta

Forma té tilla si \(\frac{OK0}\), \(\frac{\infty}{\infty}\), \(O \cdot \infty\), ose \(\infty -

\infty\) jané indikacione qé kérkojné analiza t&€ métejshme pér té pércaktuar limitin. Kéto

raste kérkojné pérdorimin e metodave té pérmendura mé lart, si faktorizimi apo Rregulla
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e L?Hopitalit.

Aplikimet praktike dhe teorike té limiteve

Limitet e funksioneve nuk jané thjesht njé koncept teorik; ato kané pérdorime té shumta
né fushat shkencore dhe teknologjike. Disa nga aplikimet mé té réndésishme pérfshijné:
Matematika dhe inxhinieria

Né inxhinieri, limitet pérdoren pér té analizuar ndryshimet in?nitesimale né sisteme, si
dhe pér té kuptuar sjelljen e strukturave mekanike nén ngarkesa té ndryshme.
Diferencimi dhe integrimi, té bazuara né limite, jané thelbésore né simulimin e proceseve.
Ekonomia dhe ?nancat

Limitet pérdoren pér t& modeluar ndryshimet e gmimeve dhe volumin e tregut né
ekonomité dinamike, pér té parashikuar trende dhe pér té analizuar rreziget ?nanciare.
Shkencat natyrore dhe teknologjia

Né ?ziké, limitet ndihmojné né kuptimin e fenomeneve si shpejtésia momentale,
pérshpejtimi, dhe ndryshimet e energjisé né sisteme té ndryshme. Né teknologji, ato
pérdoren né algoritme dhe optimizime té ndryshme.

S?da dhe kegkuptimet rreth limiteve

Edhe pse limitet jané njé koncept themelor, ata shpesh paragesin véshtirési pér studentét
dhe profesionistét ?llestaré. Disa nga s?dat mé té zakonshme pérfshijné:

Kegkuptimi i formave té pagarta dhe ményrés sé zgjidhjes sé tyre.

Pérdorimi i gabuar i metodave si Rregulla e L?Hopitalit né raste kur nuk éshté e



LIMITET E FUNKSIONIT Complete Guide Vol. 2026, Issue 4

pérshtatshme.

Moskuptimi i limitit si njé vleré e afért, dhe jo domosdoshmérisht si vlera aktuale e

funksionit né pikén e limitit.

Pér té kapércyer kéto s?da, éshté e réndésishme té pérdoren shembuj praktiké dhe té
kuptohet thellé baza teorike e konceptit.

Limitet e funksioneve, me gjithé kompleksitetin gé mund té paragesin né rastet mé té
ndérlikuara, mbeten njé mjet i pazévendésueshém né arsenal matematikor. Kuptimi i tyre
i thellé éshté celési pér avancimin né shumé fusha té studimit dhe kérkimit shkencor.
diferenciale, kontinuiteti, derivimi, integrimi, funksione monotone, teorema e mesimit,

limitet nga e djathta, limitet nga e majta, funksione te ku?zuara, vazhdimésia
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